۳ اسم الطالب :خرس" ای‎ ٠ ٠: جامچه لیب تحان قور لی مویودة لت( و‎ + ٠ 
60 . 100:  ةجرش جس ظ 024 ے‎ 


FF 


. السؤال الأول(33 د): 0 - بين فيما إذا كانت دالة ديريخليه نت م على الفترة | ۷2,5 رما ميري اي . 


لے ہت له التالية مع مراعاه الترتيب في ورفتك ١‏ (تمنع 0ا ( ۱ مد | 


ثم أنها تشاوي الفر تقريا ي كل مكان على نفس الغترة : و هل يكن أن تكون مستمرة مقا لها مع نکر اپ 
با سات نود مر ہیں رر مساو : ۱ 


5 'التیوسیة لها على تلك ار 
٠ 3‏ -أبحث ف إمكانية أن یکو مك ألمجدوعات القوحة خر تا - جي رمع نکر قياس 0 


۱ اله ساس طسوت ہت 83 فل هي لايع حطس ۱ 


ول وود 0 م ما فی نو دم ۲ ۱ 


على تلك الفترة حسب التعريف للمفهومين ء ثم اكتب صيغة دالة اتير لها طی ننس القترة مع ذكر خاصتين تی سس ونه لوا سو ات 5 5 ۱ 
(ب) -ہین أن الدالة للميزة لمجنزة. 4-27 سام پیٹ مقیس یسر سرت بی لا 
]۱ ر0] بعد لتا یم وجوية .. ڑے پ ہے ا ۱ 
۱ ره ی ١‏ سیت ل ی ةعرسب نهم 520 ۳ 
ھا 17 ۱ 


رر .(ب)ناكاتت. 101 = .4 راس magneto a‏ 5 0 متفالية حقيتية : و للطلوب: ۔ 


حسسسسسوصتے-ٌّخ-- ٌصحووجعھہ س2 ق 
259552529524241 م 


-احسب قيمة تال ستيج الاي .+ 


ھ ا mma‏ ے تج ص ے ا ا ل 8 a‏ تج تا E‏ ےھ ۴ ای ھت ¥ ا = 


السؤال الثالٹ ک ‏ یرہ (.وعلى کل فترة تقابلها) : 
له N‏ تسس تن حث إل[e×‏ ` 
2 ۱ 


قيوسة ول 1 دالة تحتق شرط لیبشیز وأنها در سس 


مود سروس : 23 ۰ (2832). لوزن 
- إذا كانت ۶ دالة قوسة على 5 قاثبت أن كلا من المجموعتين : ,له (مار :عع , (ہ- مر ۳ 
نو مقيسة ‏ ٹم لل بل یا إن کت كل مجموعة مئيسة حم یع يجب أن کون محدودة و عدون 37 ۱ 1 
آنتهت الأسنله ۱ ۱ 5 
حمص فئ 2014/2/12 مع تعنياتي بالتوفيق والنجاع مدرس ال 7 ظ 
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3 ہے شاف تد 0 
1 لعسی , TD.‏ من لاسو اي اطع ۲ وآ Co,‏ 


1 نک ملسم ال حر با لا امتهم مہ عر 50 دل زا ہا مت مہ ے ٠‏ کہ رر ت و“ 0 


1 
۶ رس اف ومع خروم ملل اد ا ۲ یو مسب : 0 


۱ ۱ ۱ 1 ۰ = ميد 5 
۱ = 
۱ ۱ : 1 و َ‫ حم عدت 
5 ۳ 5 ۱ - ۳ الا سے "۳ 
۱ 5 5 : کچ ۳۹ 7 - م 53 + = پت = ہے 
سے ده : ات 7 
1 ۱ 7 
1 5 سوت وس سا سے zm ٤‏ 8 9 دا ف ۳ ۳ ۱ ا 5 
am.‏ 5 0 5 8 ۱ ۱ ۱ 1 
۱ ف 1 یب = کر ا ۳ . 1 1 ۰ کی و بے سی ہے 
۱ 5 ۳ 2< 1 5 هات سا 5 ۳ 
1 1 1 


r‏ کی 
ا کح یں 
j:‏ 
۲ ۹ ریم کم دال کدرا لہ 0 : 2 
= 7 ہے سے ور سم ررض ۱ ) J‏ 
۱ ی تا ١‏ 1 : امم پر : لا لا 1 
ز ۰ یس اشم التو وت لک و ہی می 
ان 0221 سی سس 50 ٦‏ لت ۱ 
سوال ۳ اھ 3و و ۱ اع لہہ ام رام در تس ست: دج ۳ ضر ۱ 1 
الم د [؟ ۶ ند نذا نید ۵ مالس چ براسم اس فیس ۱ 
شت. رت راز عاد سر رجاس ال مس (جت زز ال دوسلا سے 
ee 010 ۱ 4 C @ ۱‏ 
۱ 5 0-9 6س زها 
ده سم : چا 


001100 جیما - بي ما | > د‎ NZD 
چیہ‎ 


7 مه ۷ اگ ليان ميت ہر 
ا اہ .2 n‏ ب 9 
د و مال ند 


ی یه امم 
١ 1‏ ی فا رتا د مرم ررر رٹ 
٦م‏ بعر ہت مرج ب ی سر7ش نول وا ري 


سے دج 


سوت م ن ہے رداص ر یو سن اتک ر 
نرج سا 7 : 

نم دعر مكاسم حماس بر ب لاط ا لس وصمزة برد 7 4 
أل انیس ۲۷ ۳ مرج کرو عه امرس ۱ وت ۳۳ 


5 ۴ رج مرح سی تس اماما لام بسي هر ےی 4 2ب۸ 7 ۱ 


بس در و :کار 270 گے )مم e‏ ا )ارہ لت از سرس زم [«پقا) 
ر سی سیر ۱ 

۱ سا (area)‏ سے kel‏ با 7 
ر تیتارلل: ۰ ۱ ۱ - 9۱ ۷ 


ehed by اکس ین‎ 


"ترا یہی( 


093 
09ھ 


7 
سو جت ۽ ۲2 + رہ 
۱ دجن حم 


/ : 2 :لہ زوا ببس ۱۱۱ 


مرو ۱۳ 


2 ہی ا 


ا یج 
لوف وو سپ 


ری مش إن لی م 


۲ ي کرم عمس ۳ اتسار 
ال رھ رر سار 
۳ 0 داه ای 
۱ ۱ ضص ون لي ` ۱ 
۱ و ۰ ۲۳۳۲ ها بب 3 .تد Vif‏ نکیا 
اق ہا جس ہے ا و اگ ی ۱ 
عبت یں . . ہے سے٤‏ ۔ہذ۔ ‏ سرد 


e,‏ ارس هب رز بر 


(۰,۸, مادا ل (طرجع را 


a ۱ 9 e |)‏ شا 
7ئ ی | 


الك .۵ ٩‏ 486 ”یا کے ۳ 2 5 
PE‏ ۱ 


تب 


غم ` 7 ۳ 5 
۱ و ۷۲۱< )2 
الاب بے إ ۰ ۳ بت ۷ نف 


سر 


مس SF‏ لاسا ع م Ira “sS‏ 
ia E‏ ا کی ۱ - رفول ا ۱ 
5 وس ا کے يكن ف کر pila)‏ 
رقم کا لق وود 5 0 IN‏ دارم کان وی و ونر 
7 . ۱ اس رس 3 5 I (a‏ چرم اض 
C3‏ , 29 
۲ 7و سد ۱۳ ۳ _ © P= 14 xê CaN‏ ا 
2 لس . 3 ج ا 1 ۰ CUN‏ 0 ۱ 
= کے ے شب , ٠‏ 0 ۱ موق بت ا 
ف ٤لا‏ ہا فط .وم رے من رک ۱ خر جو عجرم عر 87 لس ره 3 14 
چس 0 4 ع هاده 7 ,ی ۶ ۱ ۳ 
و م سر نام یں کا ۱ ۱ ین اک وین ۲ n‏ ۸ 4 ۱ 
ود را ۱ اس یں شت )۱ م ارم رار برئ 
d4 e‏ روا وڈ e ° ١‏ 
ارا 5 از E‏ 
سے دس کت کر با اج 
م ر طب م کرس ری سس 
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ےت( )ا 3 | الاسام ۴ بلعم الزرف ستاب اسك ) 


۱ ون ۲ ی سس 
[١ ۳‏ 1 یونم ره رد و / رم سس ] سد سس 


د با ہے سس لام بن مت سم سما ایام سرا انم 


¡ عة رم رہ ۳ ]+ . 


۾ طت و ا رای نے ۱ ۱ 1 i‏ 5 
١ tn‏ الايد 
bles‏ لكل 1+ ہے 2 
يل ر ر ص 1 80 ۱ 
۳ جو ۴ جا قرو ت لس ن اا اي وة 7 
رو ق مس رع لحاس , و صم) هس : ۰ -( 6 اعم رص“ را وش ارس 
صه نع ۳ اپ ھاي ۱0-۷۱2 مر 
0+1 0 ۱ 


2( مس ۳۹ 


ا 


575 
۳ 


لاعتو > > 


.سه قرط اس , ولرسا. کے 1<ا۸ صت 


/ ۳۹ 
ل و ماق فل ايوم ) من رز جلا عرزي" د سے نما عم وت 
۰ 0007 ت() 5 
۱ ات سے ينذا ۲ ۱ ا" : E (~4) > Hb‏ 


ات سی مرح 


3 ۱۰ 
1 مت دزیم 7 4 وی سر سی 


دز ونم گرد رد تر لمرٹرر کے 


و ایم تر 


دا فی دو 


: / ۳ 
۲0 ہتپ ا 0 a=‏ ~~ 
6 مت د ا سے مہ مھ 


یتست هد 
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الفصل الثالث للعام 2013/ 
السنة اله بس /2014 الدرجة 
كن س ية مع مراع الترتيب في ورفك : ا 
الك ال 35 رجت () إت کان لدلة ۶ مق محدودا على القترة إا لملقة . المحدردةق 
جميع | ) » فاثبت أنها کون ذت م 7 ا بج ا (السقاو التو دة في ۱ 1 
۳۳ 9 ب : = (:)رذت م على [0,2]؛ وناقش هل يلزم کون مشتقها محدود! على هذه و 
۶ ان تكون ذات م و ما هو تغيرها الكلي على نفس الفترة, 07 | 
لے ا ۴ |1 ۱۰ ۳ 1 ۱ ۱ ۱ 
(ب) درس الاستمرار المظلق سی زار علی الفترة [1,3] و کذلك المحدودية تقریبا لها فی کل ۱ ۱ 
مكان على 9ء ثم أوجد دالة التغير لھا على تلك الفترة. ' 0 
السوال الثاني(30 درجة): (أ) ذا كانت (...,1,2= )) ,8 اسرة من الجبور التامة في # ع بر فأثيت ٠‏ ۱ 1 


ان ,5| | > 5 جبرا تاما في 


ل ابحث مم ال فى کو رن صة و َو 
۱ مع التعليل في کون صف المجموعات المحدودة في 91ء جبر » جبر تام ؟ ' 
(ب) -بين أن الدالة المميزة للمجموعة [ط,م] ى 4 ( حیث 4 مقيسة من هذه الفترة) كمولة لوبيغيا على 


لفتره[4:]» ثم احسبراي, <4 jI,‏ )2( ) ۱ 

۱ 59 ۱ ۳۳1۳ ۱ 
3 درجة): (أ) سأحسبلتنیر الكلي للدالة على الفتدة [0,10] و المعرفة بالکل  :‏ - اج 

| ]- 2 : 0 > <> 1 

53 1۶ و 0[ أ ۱ 

<x >0‏ 3 2 ا 


7 8 0 ءي : 5 ۱ ۱ 
ثم احسب التكامل آلاتی علما أنه موجودا . ۱ ۱ 
10 
J = )5( | 4۳۵‏ 
1 0 : 
(ب) -إذا كان 0 = (5) ۰ عندئذ أثبت أن كل دالة بر معرفة على و تکون قیوسة عليها . 
۔علل هل المجموعة © بوريلية و مقيسة ؟ و ما هو قياس ليبغ للمجموعات : ]5,6] , © , (2014]. 
سے_ ےس جج سے سے سس سس سے ام 


انتھت الأسئلة 
۱ ۱ مع تمنياتي بالتوفيق و النجاح 
5 : 
حمص في 2014/8/19 ر 20 مدرس المقرر: د.محمد عامر 
eî‏ 
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ااال ردیر ررد کرد لصي 


سک 


37 الس 0 ۰ الرر رم ايا ماعب للباً]‎ e 
1-4 ۱ = 03 ۱ ۱ پان‎ 
2 ہے الرياصا‎ 


ت ۸ ۱ 
مین لسم ے رار صا ج 


اراد بر 5 35 3 )] زر ,۱۳ لرسا 


۳ ۳ 
ات 5 - ا ا ٢4ع‏ آرا OE‏ رال 


اس ہے یں 


f 


لت سا اچرچ رم ايد لصتل ٠‏ یماع مت 


( مد< ) )2 ( ہام - ft‏ 
صل داہہ: ۱ 
قوذ فارعا E‏ یا کی سل | 
| ہا ا | »عد | |2) ۳ 2 | f)‏ ۔(ے 


س۲ سا كسم ہی رك »دده ۲ J]‏ به موک نإو دب ۲ ۳ 
نے f‏ 
برلا بق 80091 دت پا ےج سجھ و ابرعم (طرها ( اكلم ر رور ر 


و سوم 7 feyz‏ نمامية ام جب بیو ارا ها )1 مر )£ زه ,> )برا 


گل د ت عير جه ر مم ۳ ودر ارام 5 سر حرم TIT‏ 9 ۱ ۱ 
ب ب ۱ ہے و ا ن م وا 8 2 / = 0 ۱ ۷ 
7 ۱ 6 
535 لر مہ سممر ۲ الف ۾ ٦سا‏ 1 گے۔ ۳ 
| 10,2 , ے ۱ 
2 دا[ 
رس )را سكم ادي ۳ 
م مھ ۶ 


وا 7 کر سے پر سے êxe‏ "0" 
اش تیم ات فرویر/ لے لتم مرعراب 5 


۱ اد وب ی [ 0 لدب ما سار رم ۵ ۲ 1 1 ل ٦ر [4,1) رمراررر إك‎ ٠ 
( ےم کا و 7 وپ کاو [ذما] ا ا سپ م سره ما ہکم زو را‎ 
۱ 


كردم مرا راو f‏ الو لربند نزب بود م م لت , ررر قرم 4 قا 
راپ ہا مم پ سواشر نا ۰ A(t}‏ ( 7 

ا ا 58 و تا بسا شم اتب (4,3 ) بط" ۳ ۰ ظ 

موک اسان 3> ین | ۱ ۷9 ١‏ | : 
۱ 


Y3 1۴ 1000 fela 2 |» - 55‏ ل 
o,‏ بے یگ ۱ کٹ |۲0۳2 (طرو اشنشرره. ا 0 


O ۱ *ع‎ = | 


 هعوصموم لام‎ uamscanner 7 7 7 


ا 


۴ 


ر ‏ ےے ۳۹ مت - ,۸( 
ہس ا TT TTT‏ 5 7 و 
لب یہ رع ٤‏ 


هو یں 


e“‏ 2 رک ( هسام 7۳+ ( )راد 
یں 60 05 7 | دل هذخ © رو کے سے 


ع 
2 سره را ویر 1 


کو لئام مح ثم E,‏ ديعيس E © A‏ ؤس م205 


ہے Ea‏ 
د !معط س سے ع ہے ہج کہ عيبو 0 


ت صت ہیں ان روب ۱ صر اع هرنا) ماس ا 
سے سے نے ھ ے 

و گر ہہ و کرم ررر ) لاس ورود هل أيه مرج ) 57 ۲ نے 
گر دود مه سیم سم میت ایت فرب مرا لاہ 6 2 لا من رایت }زی 
ارت نسي شع دل ليب كم رأ ااا 04 ساي ہر 

5 با لسري لاسر * مرجم ] ۱ 1 

7 ۱ 7 اما 7 درط سر جمر) م لاسر 1۱ 6م سلما | 

رتے! ؛ E‏ 5 أي 0 فى ری رکا ۱ 


: سا مس 


1 HEA 
0 , 1ط رح - ۸ 6 - ۸ ۱ ۸ عمد‎ A 


یع ما ہہ ۸ سے خط أسم انرو اروپ ری ۴ 5 20 


F (Tase > E=la) 7 وک‎ 
A - ۲ 871 


ات J}‏ م 


لدا ۳۳ لح ماج مشي ۳ ومح > یک 71 0 E‏ و ۸ ر ٣٠٢‏ لطا 
“ لیوا سم برررق لژ ۹ © ۱*۰ | > Tem)‏ 
دا قير رور كوسورستب را هر معط ع6 


ہیں مق الو 9 سوهرم ۲ h7‏ ) / رلے بر لتو ۱ 


2 ۸ = 77 + 01 بعر ۱ - ( و سے 02 
A 8‏ ۸ ۱ 


۱ داز ا ء‎ > ACAI. 


Scanned by CamScanner 


ات مرکو ر ا 60061 7 


ا قل مها + | ره + )) eu‏ ۱ | اد یہ ا ۷)9 ظ 
|ده- م ) ن-۵)۱۰۱]+] 3 اما- سو رو رر سج #1 
| - © ۱+ |ه -2 | + اه عرد ایب | |«+د- | ۲ ۱۹۱ 


2 TEES 


و کے زت) 3 رلا 


۱ ۱ 
و ول اقب نٹ ڑ كدت )| 
ہے يوس اھ ساك 


سے 
e‏ 
ہ۱“ 


جم و 2 > مر زد شاط اسه لے )ساسع فت لالم مم 
309 > 6 


فر 7 1 6ا 


کل اس شال ثم دوه[ دم (f cot)‏ کی جال ری 
[زهه) 0001-3 ] (»/ + IN LE EIR‏ ۲ | ۱-۰)- -۱مبا )8 ] 
320 دوه (+ 9+8۵ = [ه-5 ]مه)+ [و- جو 9 +[ 1+ 1 + + ا 0 
دے ۱ 
کی ۱ ا [ تی E C‏ م + ہر د درج N‏ ر € مسح ) 
حا لا سب مدرع) 2 $e) CE ۳۹ 11 61۳ lg‏ 8ع 
و ۱ 
بے ای وا دا رو ر وسوا 
دعت تشد مزالم معشےم تہ | ررر ۴ تإ جب معا . 


| 


8 / 

بی لیا سسب رسب , عمسي ؤم فو ساس نیہ ا0ء 

بجر ] الک ےس مهن م“ شو ما ملي (أك (VR ٤‏ 13 
کنر .لات کٹ اداي 


ده معا 
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اجب عن الأسئلة التالية مع مراعاة الترتيب في ورقتك : 
السوال الأول( 35 درجة): (أ) - إذا كان للدلة ۶ مشتقا محدودا على الفترة 
جميع الاسئلة) » فأثبت أنها تكون ذ ت م ء ثم استنتج أنها قيوسة عليها. 
- بين أن الدالة : = ()/رذت م على [0,2]ء وناقش هل يلزم کون مشتقها محدودا على هذه 
الفترة أن تكون ذ ت م » و ما هو تغيرها الكلي على نفس الفترة. 
(ب) درس الاستمرار المطلق دنر )ی على الفترة [1,3]و كذلك المحدودية تقریبا لها في كل 


72 : کی ۱ 
ن على 7 ثم أوجد دالة التغير لها على تلك الفترة, 


السوًا| التانی( 4): (أ) اذا کا: أ 
ل 0 درجه): 0 اذا كانت (...,1,2< #) ,5 أسرة من الجبور التامة في 0 ج ر فاثبت 


أن ,5( ) - کجبرا تاما فى × , 
٦‏ 1 
= ايحت مع الملا : : ا 
E‏ مع اتعلیل في کون صف المجموعات المحدودة في 91 ء جبر » جبر تام ؟ 
05 المميزة للمجموعة [۵,م] ع 4( حيث 4 مقیسة من هذه ا 0 
الفترة[4:2©]؛ ثم احسهه 
فرع ]أ نم أحسبه(أي, = (x)dA‏ 5 را ا نے 


ان 0 
سؤال الثالث(35 درجة). 0 کات تور الكلي للدالة على الفتر ة 0,10 و المعرفة بالشكل ٠‏ 
ع0 > 0ت 
دک جه 1 0 
NEE ESO‏ 
لا دس 5 


0 )«( = 


2 ۱ ا سمس 
10 


J = )5( |× )ص‎ 


0 


(ب) ادا كان 0= (£)۸ ۰ عندنذ أثبت أن كل دال 1 معرفة على £ تكون قيوسة عليها 
: ۲ ۱ ۱ لني هو اھ ق 
۱ 8 ا ۳ و هو واي ل 


انتهت الأسئلة 


حمص في 2014/8/19 , مدرس المقرر: د.محمد عامر 


Generated by CamScanner trom intsig.com 


اجب عن الأسئلة التالية مع مراعاة الترتيب فى ورقتك ؛ ( تمنع الألة الحاسبة) 


السؤال و مت لا كانت ۶ دالة ذ ت م علی [ظ + .فأثبت باستخدام التعريف أن كلا من 
" الدالثين: f‏ 4 ات م على تفس الفترة » مع ذکر التغير الكلي لواحدة منهما ا 
67 )ا - اکتب صیغةالدالة : 27 او منه أوضح أن قياس المجموعة وحيدة العنصر 4 يساوي الصفر 


وفق گر هنه و استتئع أنها میس 


2-أثبت أن الدالة : 0 > (5)/ هي قياسا متزایدا على الجبز التام 5 على 2 یں الت کی 
شروط القياس)؛ و ادرسه من حیث أنه : ۰ منت٩ ‏ © - منته و لمادا ؟ . ۹" / 


(ج) -تأكد من وجود تكامل ستیلجس التالي: ع ORE‏ 1 ) 2 
۷٩ ب٤‎ 2 1 ١ ۱‏ اه ۷۱ 
اك 5) < J‏ 
(x]+3)‏ س ( 


نم احسبه في حال وجوده . 


السؤال الثاني( 50 درجة): (أ) - لتکن ‏ دالة كمولة ریمانیا علی[ ۰]0,0 فأثبت أن الدالة : 


[۵,م]ء x‏ :)| = ()” مستمرة مطلقا على [۵,م] باستخدام التعریف . 


(ب) -1- علل فيما إذا كانت الدالة : :3 ماه = (×)۸ تحقق شرط ليبشئز على ]14| > و مادا نعني 
بقیاس لیبیغ علی ۰98 و ما هو قیاس لیبیغ لكل من المجموعات : (19» ۷(-9, 9. 
2 هل الصف ۰[ ]0,0 , [5,0 ۳ ,4,91) =4 جبرا تاما- صفا مطردا ؟ و لماذا ؟ ” 
(ت) - ابحت في وجود تکامل ليبيغ لدالة دیریخلیه على الفترة [7گ:2] ( بعد کتابه صیغتها ) بدون حساب . 
- اثبت أن متتالية الدوال : 1 < 0 , ”×= (د) مر متقاربة تقريبا في كل مکان على الفترة [1:من دالة 


۱ ١ ۱ 
ل‎ ۱ 


انت ع ال ل کی ا 


مع تمنياتي بالتوفیق و النجاح 


حمص في 2014/5/25 . مدرس المقرر: د.محمد عامر 


ی 
5 
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مقول الدوال مجدوده 6 التغيز 
کا ا متحا 
ان وکا ا سو EE‏ - /2014 


ظ السوال الأول(33 د): 09 
١‏ 

ثم نها تاوي اضر تقرياً ي كل مكان على نفس الفترة : و هل يكن أن تكون مستمرة مطلقا عليه ؟ مع 
زر ومع اتو ا ایت سس الکن ای [9:9]۔ مستمرة تقريباً في كل مكان "و 


۱ تمنع الاله ا سے 5 
|25 متیر في 


مع ذکر تیف 


مات كانت دالة دیریخلیه ذت م على الفترة 


القيوسية لها على تلك الفترة. 
١‏ رو ند ۱ رح جير تام - میں مع نکر قياس (۷)“ مع التعلیل ؟ . 
: - ابحث في إمكانية أن يكون صف المجموعات الفتوحة جبر م = جبر مع 


(ج) -آوفح أن الدالة بأ = لإ مستمرة مطلقاً حسب التعریف على الفترة [0:1, ثم علل هل يلزم أن کون مشتقها حدم 


عليها |ذا کات ذت م ‏ وما هو تغیرط الكلى . 
السؤال الثانى(34 د): 1 حلت یسر وو تم ات قیوسة وذ ت م 
على تلك القترة حسب التعريف للمفهومين ؛ ثم اكتب صيغة دالة التقير لها على نفس الفترة مع ذكر خاصتين لهذه الدالة , - 
(ټ) حيين أن الدالة للميزةاللمجموعة AcE‏ قيوسة على 8 نا کانت 4 سی ثم احسب تكائل ہر لها على الفتزة 


: 1 ,0ا بعد بعد التأكد من وجوده . 


اتا ہہ وی کر 8 جم سر f: TT 05 3 e‏ عولة حسب میم ستيج 


2 ر 5 ۰ بيتما التكامل (fag ٠‏ عير موجود على هذه الفترة .. 


اجب يبه نکاما ل ستيلجس التالي . dx.‏ مالیا | لدع علما أنه موجود : 
c05 x ۱‏ +1 2 1 هم 
السوّال الثالث(33 د):([) -بين أن الدوال التالية ( وعلی کل فترة تقابلها) : 
1 0 : 2۸ ۳( ر 2/۹0۷۸( حيت ]0,1 x e‏ 


قیو سة . ثم بين أن ,1 داله تحقق شرط لیبخید و آنها محدودة تقریبا في كل مکان علیھا . 


(ب)-انا كانت N‏ ح و ا و الدالة 2 > (4 )ر حيث (۷)ظ > ۸ و .0 > زقاتر: و اوت 2 متتالية حقيتية . و الطلوب. 
7 : 3 کات : 


1-بين أن الدالة بر قياس على ٠ P(N)‏ وهل هو منته ام لا ؟ و لازا ؟ . 


#-احسب قياسات المجموعات : N‏ ۰ (2,8,32] ۰ (25) وفق بر , 
TEE 0‏ و ۱ ۱ دود 
دا كانت 1 دالة قیوسة على 2 . فأثبت أن كلا من المجموعتين , (0- - () :و برأ ,)0= (<) ز :22 ع برا 


ہے 2 3 نه ۳3 ۱۳ ےپ 2 ۲ چا “.> ۴ ا ۳ ۳ 
تکون کا ٠‏ عل دما فيا إذا كانت کل مجموعة مقيسة حت لسغ يحبا ا تكون کو 
۳۱ ل ل ل کمچ سی 2 ےر 


آنتهت الأسئلة 
: گر ]۱ 7 TF rT‏ ”ف = | ۱ 
حتفتس ات 4/2/12[ 0 ۳ مع سیانی بالتوفیق و 2ج ديس مو ہےر 


"7 
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rT 
OT 


0 ا 
۱ 3 7 اب ہے 710 و١‏ 
4 ئ ١‏ 


1 و سے Nw‏ چو وي ۳ 
۰ اوھ 
؛ذرقو ۹۶ ۸ ۷ 1 ا و تاه قزل 


= RE 
a 9 7-17 يي - نے‎ > 


> سب م 


E SA E ۱‏ 3 ۱ ۱ دوچ و و لی 1 
OTE‏ گان لدالة کر مشتق مو مرا 2 ومحدودا على هر 5 ؛ بت ات 0007+ ا ی 


: ا 2 - ا ی قر [5 0 ما تغيرها كل ی هت 
(ت) إذا كانت الدالتان ز و و حل ری مد راید و متام ود دا ھی سر (ط بع] » فلثبت أن الدالة : 


F(x) = | reac ‘x ع‎ [a,b] ,F(a) > 0 


ذ ت م على [,م] ۰ ثم أنها قيوسة على تلك الفترة 
(ت) اختر تجزنه مناسبة للفترة [0,2] ۰ بحيث تكون الدالة ٠‏ 
0ےج : 0 
7 ہے 
2 > ع > 0: تو ما = 760 
ليست ذ ت م على هذه الفترة بدون حل ؛ وهل يمكن أن تکون هذه الدالة مستمرة مطلقا ومنحنیها قابل للتقويم على [0,2] ؟ مع 
التعليل ؟ ۰ 
ب أقن رح تعدیلاً لتصبح الدالة المفروضة ذ ت م على الفترة المذكورة (ایضا دون ذکر حل) أ 
(ج) اذكر دالتان متزايدتان رمحدودتان على فترة مغلقة ومحدردة بحيث يكون الفرق بينهما دالة ذ تا م عليها ء وما هي مجموحة فقا 
انتطاعها » وما هو قياسيا حسب لیبیغ ؟ ولماذا ؟ ظ 


3 
= [arc tanx 0 )82( 
0 


وفي حال وجوده ؛ احسب قیمتھ عندئة, 
(2) اکتب صيغة الدالة ۸۳ (قاعدة الربط) مع ذكر کل الشروط التي تكون معيا هذه الدالة قياس تیدا خارجيا على مودو ۱ 
آثبت صحة اول شرطين فقط من هذه الشروط 
و و ہت 
س2 <1 ]1,0 [n=‏ 1]0۷+(-آں(۔]ے E,‏ 

(4) - لیکن لدينا صف المجمو عات وحيدة العنصر : ۱ 6 ۲ ز (*)! A=‏ والمطلوب : 

فل ها الصف جبرا ؟ ولماذا ؟ علما أنه تبولوجيا وما العلاقة بين الجبر والتبولوجيا ؟ 

-- ہے بین ان کل مجعوحة رخيدة العنصو_مثل ر في 8-هي بوریلیف وهل هي لوبیفیه ۶و 
(5) بين فيما إذا كانت المجمو خة : ۱ 


رب 


مس :ال 
ا > » ا 06 


1ے ا 
مئيسة حسب مفیوم يبيغ » وها " هو قیاسها إن كانت مقيسة ؟ مع أن مجموعاتها منفصلة مثنى مثنى 


ن في 2013/6/11 


5 کہ تام 4 1 چ جج ا 
5 اي ا 3 كت 
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() إذا كانت الدالة ع ذ ت م على الفترة [م ,د] (حيث جا , 2 حقيقيان ومحدودان) !فق أن الذالة (()ع) اء = ()/ ذ ت م على 
نفس الفترة ؛ طبعا باستخدام التعريف: مو ا 
(ب) اعتمادا على فكرة تكاملي ستيلجس الأعلى والادنی على الترتيب للذالة م بالنسبة للذالة ع على الفترة [2,8] 5-7 
فیما إذا كانت دالة ديريخليه م) المعطاة على الفترة [4 ,2/:] كمولة ام لا بالنسبة للدالة : 5 + پر = ()ع على نفس الفترة ؟ مع 
انتعلیل ؟ ۱ CRR‏ 
- لتكن الآن الذالة.: [4 ,2/] © × ز [()ب - 1](× - 8) = (+)7 حيث م دالة دیریخلیه السابقه. تیگ 
1. إثبات آن م دالة قيوسة بعد إثبات أن م قيوسة على نفس الفترة المفروضة. 1 
2. أوضح هل الذالة ۴ محدودة تقريبا في كل مكان على [4 ,۷/2] ؟ ولماذا ؟ 
(ت) بين من اجل المتتالية ا شا = ہو أنه تصح المساواة التالية : 


7+1 1 
۸ 0 3 2 lim (4(an)) 


مع آن مم قياس منته على الجبر التام 5. 
(ث) هل المجموعة : 
تا 
1 ۱ 
- اہ 3" 7 A=‏ 
n, în E 0‏ لا 
مقيسة ایا كانت 1  <‏ ء وفي حالة الإيجاب ؛ ما هو قياسها  1)4(‏ ثم أضف ۰ أوجد (2)8 ؛ ((2-])1 ؛ (]0,1] 46 , 
(ج) إذا كانت الذالة f‏ معرفه على المجموعة ع ذات القياس المعدوم (حسب ليبيغ) » فأثبت أن هذه الذثالة قيوسة عليها. ثم إذا كانت 5 
و ۴ مقيستان » فهل E4۴‏ مئيسة ؟ مع توضيح السيب | 
)1( اکتب نص لمیر هنة الخاصة بحساب تكامل ستیلجس وذلك في حال كانت f‏ مستمرة و ج تأخذ قيما ثابتة على [ بع]۔ ۱ 
(2) إذا كانت ررم) ع ۶ر (ررمم فضاء الترال المستمرة على [0,1]) ۰ كما نعلم ليس بالضرورة أن تكون دالة ما من هذا الصف 
ذ ت م على [0,1] ء فبيّن ذلك بمثال توضيحي من عندك مع الإثبات وما هو التغير الكلي لهذه الذالة على نفس الفترة » وكتابه 
الواجب اضافته لتكون الذالة المطردة بتزايد على ۸ ذ ت م عليها. 
(3) لتكن بر قياس على الجبر التام 5 » ولتكن 5 ع 4 مجموعة ما مثبتة » وأضف أن مه > (4) بم > 0 ء ولنضع من أجل 5 € ۸ 
۱ علاقة ۰ ۱ 
داد توب 
Bes‏ من نٹ = رو)ةن ۱ 
)4(4 ۱ 


بیّن فيما إذا كانت ۸ المعرنه بهده العلاقة تشكل قیاساً على 5 ؛ وهل هو منته - 0 - منته ؟ مع الد لتعليل ؟ 
(4) بعد التأكد من وجود تكامل ستيلجس التالي : 


3 
| - | ۵۹۵ 
۱ 


EEL > 2 
5 : NEW. 
22 ; ے2‎ 3 
19 7-1 و‎ 3 


f)=x , h(x) = 


ذه " 


(5) علل ؛ فيما إذا كانت الذالة 10 + × = (+),/ تحقق شرط ليبيشتز على الفترة [5 ,2] ؛ وهل يمكن لدالة الصحيح ان تكون 
-.- مستمرة مطلقا- ذ ت م على الفترة [0,10] واحسب تغيرها الكلي على هذه الفترة؟ 


E پر‎ 
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۱ إذا كانت الدالة ۶ مطردة على الفترة [ط , ج] فاثبت أنها ذ ت م مع ذكر تغيرها الكلي علیها ؛ وهل يكن‎ .١ 
للدالة *ع-()) أن تكون ذ ت م على الفترة ] + , 0]_مع التعليل ؟‎ 

.'١‏ ليكن0 =(ع) "ر , والمطلوب : إثبات أن المجموعة غ مرن ٹیا يفيشلة افيس انكر ۲ ٠‏ > اصء 

". ارجد دالة التغیر للدالة : لة : h(x)=[x]+9‏ على الفترة [ 4 , 1] » ثم بين أن (8) كلا > ( (#)برمة ) 4 ۱ 


"ال الا 


ور , 40 .7 للفترة المغلقة [ 1 , 0] ؛ والمطلوب؛: ۱ 


تک لدينا التح'ٴ نه 
لتكن لدينا التجز 2,1 21-17 2 : ۱ 
بين باستخدام EE‏ و نا بل كانت الداله : ١‏ 
r‏ ۱ ۱ ۱ 
=< : حل وو 
1٦ے‏ > 0 سے بت 2 لوا ا 
0 ۴ : 0 


۲- اذا كانت 0 2 (ع) ۸ ؛ فان الدالة ۶ المعرفة على ع المقيسة تکون فيوسة علیها ۱ 


بیش بیغ( ثم وج ۷00( (]1,9- 5 XO)‏ ۱ 


۱ 
على شکل تکامل بحده الأعلى مع أثبات أن الدالة وذت م 


الفؤال الثالث ۰ 24 


١۔‏ . أكتب الد دالة arê tan x‏ ف ا 77 ۱ 
ٴ على تلك تلك الفترة ثم أحسب تغيرها الكلي عند 
ف 0ھ || : 2 1 رج e,‏ ۱۱۳۰۲۱ 0 ۱ ۱ 
24 خا خذ الدالة و ابا ولتي سمل اي : کور 2ن 2 بعد التاکد من وجوده . . ظ 
3 ۱ 
2 ۱ ۳ و ھت تچ # i j‏ ۱ 
١-١‏ بين أن الداله ربا المعرفه على الفتره [1 , 1-] بالسکل . ۱ ۱ 
۱ ۱ ۱ ۱ 
ا 1 | ۱ 
امت یت ۱ ۱ 


۳ 


قيوسة على تلك الفترة 
3 آثبت ان كلا من | عة الأعداد العادية والغير عادية التي کے إلى الفتره [ 5 , 2/] تكون مقيئمة حسب 
نهوم لببيغ وأحسب قياس کل منها ۱ 
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ag تب«‎ 


كانت الدالة کر ذات تغيرات محدودة على الفترۃ [ؤ,م] , فاثبت أنه یلم يکي أن توب 
[ 6,©] وتحفق العلاقة : ۱ 


Sb /‏ "عر > > و : 1 >) 6-("ع) 6 > |( 76 اد 
اس اخسب a‏ 00 


zx /‏ “وم +1 2١ û‏ 
7 _ مین فيما إذا كانت اللدالة: [ >:] - ( »)م مستمرة تقريها في كل معان على الفترة [1,5-] , وهل هي فیو 
۱ الفترة , ولماذا ؟ ع 4 
> شد إذا كانت بر دالة مجموعات معرفة على ( ×) = 5 حیث مع بر كما يلي : 0- (2) برج کر ۷۶ فلت لير 
قياس على 5 و أنه متزاید , وهل هو منته ام لا ؟ مع ذکر السبب . ۱ 


ا۔ لتكن لدينا الدالة ج المعرفة على الفترة [0,4] = £ بالشكل : 
. ۴ 
a‏ 
والمطلوب : -١‏ هل ج دالة قيوسة على [674]--2 ۳ مع التعليل ؛ 
۲- بين أن الدالة 3 - * ×=( ×) ۸ قيوسة على ع , ثم اجسب قيمة تكامل ليبيغ للدالة ۾ على 7 بعد التأكد من وجوده . وا 
ب ثبت أن تقاطع اسرة من الجبور التامة غير الخالية على ٣ر‏ هي من جديد جبر تام على ۴ ,ثم اذکر صفين مولدین أجبر بوريل 
تد اذکر مثالا لدالة مستمرة ة على فترة محدودة [,ع] وليست ذات تغيرات محدودة عليها , مع إثبات ذلك . 7 


۱ 
0 


5 اہ لتكن لدینا الدالة ؛ فوع | +ع-() 8 حيث ۾ دالة كموله ریمانیا على الفترة [۵5,ہ] و ء ثابت ما , فهل الدالة ير ]201 
مستمرة مطلقا على الفترة [ ,م] باستخدام التعريف , وإذا كانت كذلك فهل هي كموله لوبيغيا على تلك الفترة ؟ ولماذا ؟ 21 
x :05* > 1‏ 


ب- اوجد دالة التغير للدالة : 5-7  )(>‏ على الفترة [0,3] مو مو ا -(۲) نت تفت 


د5 152 6 
محدودة على نفس الفترة , مع التعليل ؟ 
ت۔ أثبت أن متتالية الدرال التي حدها العام : )1= )۰ <<( ۲) 7 موی تر وت 
[0,1] , وهل دالة النهاية قيوسة على تلك الفترة ؟ ولماذا ؟ 


سس Sa‏ === == === === س س سے جا سی د ہے عمج ےچ 1 


حمص في ۲۰۱۱/۸/۱۶ انتھت الأسئلة 


مع تمنياتي لكم بالتوفيق 


و ۳۳ ۰ تک ۴ 
یڈ ےڈ 
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